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Settimana 5 (29/12/2021-5/1/2022)

5. Dato un triangolo acutangolo ABC di ortocentro H, sia PQ un segmento passante per H, con P su AB e

Q su AC; i punti P,Q sono tali che P̂HB = ĈHQ. Considerata la circonferenza circoscritta al triangolo
ABC, sia M il punto medio dell’arco BC che non contiene A. Dimostrare che MP = MQ.

Soluzione: Avendosi P̂BH = ÂCH in quanto complementari entrambi a B̂AC e P̂HB = ĈHQ per ipotesi,

per differenza di angoli avremo quindi B̂PH = ĈQH, da cui segue che ÂPH = ÂQH, ossia APQ isoscele su
base PQ. Il punto medio dell’arco BC non contenente A giace sulla bisettrice dell’angolo in A, che è anche asse
del segmento PQ in quanto APQ è isoscele. Ne segue che MP = MQ.
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